
คณิตศาสตร O-NET  1 
 

ตอนที่ 1 ขอสอบอัตนัย 10 ขอ  ขอ 1-5 ขอละ 2 คะแนน  ขอ 6-10 ขอละ 3 คะแนน 
1. ให  A = {a, b, c}  และ C = {a, b, d, e} จะสามารถสรางเซต B ไดทัง้หมดกี่เซต  โดยมี

เงื่อนไขวา    B C   และ A B   มีสมาชิกสองตัว ⊂ ∩

เฉลย     4     
กําหนดให  A = {a, b, c}  และ C = {a, b, d, e}  
เงื่อนไข B C   และ A∩B   มีสมาชิกสองตัว บังคับให a และ b ตองเปนสมาชิกของ B ⊂

สําหรับ d และ e ที่เปนสมาชิกของ C อาจอยูหรือไมอยูใน B ก็ไดซ่ึงม ี 422 =×  วิธี ดังนั้น มีเซต B 
ที่สอดคลอง กบัเงื่อนไขที่กําหนดให  4 เซต 
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3. กําหนดลําดับเลขคณิตที่มีพจนที่ 1 เทากับ 1 ผลบวกของพจนที่ 6 ถึงพจนที่ 10 มีคาเปน 4 เทา

ของผลบวกของ 5 พจนแรก  ถา แทนผลบวกของ 20 พจนแรกของลําดบันี้ แลว 20S 20S มีคา
เทากับเทาใด 

เฉลย  550 
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ให  ,  d และ  แทนพจนที่ n   ผลตางรวม และ ผลบวกของ n พจนแรกของลําดับเลขคณิตที่
กําหนดใหตามลําดับ 

na nS

ดังนั้น  เรามี  1a1 =   และ   5105 SSS4 −=  หรือ 105 SS5 =  
จากสูตร  )d)1n(a2(

2
nS 1n −+=     

จะได  )d42(
2
5)d412(

2
5S5 +=⋅+⋅=   และ   )d92(5)d912(

2
10S10 +=⋅+⋅=  

แทนคาในสมการ  จะได 105 SS5 =

  )d92(5)d42(
2
55 +=+⋅  

  d9020d10050 +=+  
  3d −=  
ดังนั้น  550))3(1912(

2
20S20 −=−⋅+⋅=  และจะได  550=20S  

 
4. ถา  
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 แลว 

)10(g
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5. ให  D แทนโดเมนของฟงกชัน  22x)x(f −−=   จํานวนทีน่อยที่สุดใน D คือ

จํานวนใด 
เฉลย     6  
 f(x)   หาคาได ถา   
                    022x ≥−−    และ      02x ≥−                       
                    22x ≥−   และ       2x ≥

                       และ                   6x ≥ 2x ≥

                      6x ≥

ดังนั้นโดเมนของ  f   คือ  และจํานวนทีน่อยที่สุดใน D คือ 6 ),6[D ∞=

 
6. กําหนดให  sin(A + B) = sin A cos B + sin B cos A  สําหรับทุกคาของ A และ B  แลว 
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oo

oo

15sin15cos
15sin15cos 33

+
+   มีคาเทากับเทาใด 

เฉลย     0.75   
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+
+−+
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                                  oo 15cos15sin1−=

จาก         sin(A + B) = sin A cos B + sin B cos A 
จะได       oooooo 15sin15cos15cos15sin)1515sin( +=+
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7. ให  OB และ AC เปนสวนของเสนตรงจากจุด O(0,0) และ A(13,0) ไปตั้งฉากกับเสนตรง  

5x - 12y + 65 = 0 ที่จุด B และ C  ตามลําดับ   พื้นที่ของสี่เหล่ียม OACB เทากับขอใดตอไปนี ้
เฉลย     90     

 
ขั้นท่ี 1  หาความยาวของดานคูขนาน 
              OB = ระยะทางระหวางจุด O กับเสนตรง 5x – 12y + 65 = 0 
                    = 5

125

65)0(12)0(5
22

=
+

+−  

             AC = ระยะทางระหวางจุด A กับเสนตรง 5x – 12y + 65 = 0 
                    =  10

125

65)0(12)13(5
22

=
+

+−  

ขั้นท่ี 2  หาระยะหางระหวางเสนคูขนาน 
หาสมการของเสนตรง AC กอน 
                    เสนตรง  5x – 12y + 65 = 0  มีความชัน  m = 12

5  
                    เสนตรง AC มีความชัน  m = 5

12− เพราะตั้งฉากกับเสนตรง  5x – 12y + 65 = 0 
                    เสนตรง AC ผานจุด  A(13,0) และมีสมการเปน  
                                 y  = )13x(5

12 −− หรือ 12x + 5y – 156 = 0 
หาระยะหาง  d  ระหวางเสนคูขนาน OB และ AC ซ่ึงเทากับ ระยะทางระหวางจุด O กับเสนตรง AC  
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512

156)0(5)0(12
d

22
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ขั้นท่ี 3  หาพื้นที่ของรูปสี่เหล่ียมคางหม ูOACB 
 พื้นที่ของ OACB  = =⋅+⋅ 12)105(2

1 90 
 

8. ถา }9yx4xRR)y,x{(S 22 =++×∈= แลวจุด (x, y) ใน S ซ่ึง x และ y เปนจํานวนเต็ม มี
ทั้งหมดกีจุ่ด 

เฉลย  8 
จาก   9yx4x 22 =++

เขียนขางซายของสมการในรูปผลบวกของกําลังสองสมบูรณ จะได 
   13y)4x4x( 22 =+++

   13y)2x( 22 =++

ถา x และ y เปนจํานวนเต็มแลว และ เปนกาํลังสองสมบูรณและไมเปนจํานวนลบ 2)2x( + 2y

กําลังสองสมบูรณ 2 จํานวนที่มีผลบวกเปน 13 มีเพียงคูเดียวคือ 4 และ 9  ดังนั้นเราจะได 
 และ          หรือ         และ  4)2x( 2 =+ 9y 2 = 9)2x( 2 =+ 4y2 =

จุด (x, y) ที่สอดคลองกับเงื่อนไขดังกลาวนีม้ี 8 จุด ไดแก (-5,2) ,  (-5, -2),  (1, 2),  (1, -2),  (-4, 3),  
(-4, -3), (0, 3) และ (0, -3) 
 
9. ให f(x) = 4x – 1  และ  สําหรับทุกคาของ x  กราฟของ g มีระยะตัดแกน y เทากับ

เทาใด 
x))x(g(f =

เฉลย     0.25     
ขั้นแรก เราหา g(x) จากเงื่อนไข x))x(g(f = ไดดังนี ้
 
   x))x(g(f =

   x1)x(g4 =−

  
4

1x)x(g +
=  

กราฟของ g มีระยะตัดแกน y เทากับ  g(0) =  0.25=
4
1  

 
10. ให  S เปนเซตคําตอบของสมการ 3x77x7x23x2 22 −=+−−   แลวผลบวกของสมาชิก

ทั้งหมดของ S มีคาเทากับเทาใด 
เฉลย  3.5 
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  3x77x7x23x2 22 −=+−−  
  37x7x23)x7x2( 22 −=+−−−   …(1) 
ให y = 7x7x2 2 +−   จะได    และ   แทนคาใน (1) ได 22 y7x7x2 =+− 7yx7x2 22 −=−

   3y37y2 −=−−

   04y3y2 =−−

     0)1y)(4y( =+−  
    หรือ -1   4y =

เราไมใช  เพราะวา y เปนจํานวนบวก 1y −=

ดังนั้น     47x7x2 2 =+−  
   167x7x2 2 =+−

   09x7x2 2 =−−

  0)1x)(9x2( =+−  
  1,

2
9x −=  

และจะได }1,
2
9{S −=        

ผลบวกของสมาชิกทั้งหมดของ S เทากับ 5.3)1(
2
9

=−+       
 
ตอนที่ 2 ขอสอบปรนัย 25 ขอ  ขอละ 3 คะแนน 
11. อายุเฉลี่ยของเด็กกลุมหนึ่งจะเพิ่มขึ้น 1 ปถาเด็กที่มีอายุ 9ปจํานวน 5 คนออกจากกลุมหรือถามี

เด็กอายุ 17 ปจาํนวน 5 คนเขามาในกลุมอยางใดอยางหนึง่ เดิมเดก็กลุมนี้มีจํานวนทั้งหมดกี่คน 
                1.  20 คน            2.  22 คน              3.   24 คน                4.  26 คน 
เฉลย   1 
ให  n แทนจํานวนเด็กในกลุมและ t แทนอายุรวมของเดก็ทั้ง n คนเมื่อตอนเริ่มตน  การใหเดก็อายุ 9 
ปจํานวน 5 คน(อายุรวม 45 ป)ออกจากกลุมทําใหอายเุฉลี่ยเพิ่มขึ้น 1 ป หมายความวา 
                            

n
nt1

n
t

5n
45t +

=+=
−
−  

และการใหเดก็อายุ 17 ปจํานวน 5 คน(อายุรวม 85 ป)เขามาในกลุมทําใหอายเุฉลี่ยเพิม่ขึ้น 1 ป 
หมายความวา 
                           

n
nt1

n
t

5n
85t +

=+=
+
+  

คูณไขวสมการทั้งสองจะได 
                          n5t5nntn45nt 2 −−+=−

และ                   n5t5nntn85nt 2 +++=+
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สมการคูนี้ทําใหอยูในรูปที่งายลงไดเปน 
                         t5n40n 2 =+

                         t5n80n 2 −=−

บวกกนัจะได  หรือ 0n40n2 2 =− 0)20n(n =−  คําตอบที่มีความหมายคือ    20=n

 
12.   กําหนดให  A = {a, b, c, d}    และ B = {p, q, r}     ฟงกชันจาก A ไป B ที่มี A เปนโดเมนและ 
   B เปนเรนจ  มีทั้งหมดกีฟ่งกชัน 
         1.  24                      2.  72                          3.   81                          4. 96  
เฉลย   2 
สําหรับฟงกชันจาก A ไป B  ที่มี A เปนโดเมนและ B เปนเรนจ   สมาชิกของ B ตองมีคูอยูใน A   
วิธีสรางฟงกชันแบบนี ้กระทําไดโดยเลือกสมาชิก 3 ตัวของ A ใหคูกบัสมาชิก 3 ตัวของ B แบบ
หนึ่งตอหนึ่ง แลวจึงใหสมาชิกอีกตัวหนึ่งที่เหลือของ A เลือกจับคูกับสมาชิกของ B ตัวใดก็ได 
มีวิธีเรียงสับเปลี่ยนสมาชิก 3 ตัวของ A ใหคูกับสมาชิกของ B ได  24234 =⋅⋅   วิธี   สมาชิกที่
เหลืออีก 1 ตัวของ A จับคูกับสมาชิกตัวใดของ B ก็ไดซ่ึงมี 3 วิธี   ดังนั้น มีฟงกชันจาก A ไปทั่วถึง 
B ทั้งหมด   ฟงกชัน 72=⋅ 324

   
13.    ในการสาํรวจนกัเรียนที่ไดฝกหดัวายน้ําเปนเวลา 3 เดือนมาแลวจาํนวน  40 คนพบวาวายน้ําทา

กบได 20 คน  วายน้ําทาผีเสื้อได 19 คน และวายไมไดไมวาจะเปนทากบหรือทาผีเสื้อ 7 คน  มี
นักเรียนทั้งหมดกี่คนที่สามารถวายน้ําไดทัง้ทากบและทาผีเสื้อ 

               1.  4 คน            2.  6 คน              3.   8 คน                4.  10 คน 
เฉลย   2 
ให    A   แทนเซตของนักเรยีนที่วายน้ําทากบได  
         B   แทนเซตของนักเรียนที่วายน้ําทาผีเสื้อได 
จะได     แทนเซตของนักเรียนที่วายน้ําไดทัง้ทากบและทาผีเสื้อ BA∩

และ     แทนเซตของนักเรียนที่วายน้ําทากบและทาผีเสื้อไมได BA ′∩′

โจทยกําหนดให  n(A) = 20,  n(B) = 19, และ  n( BA ′∩′ ) = 7 
จะตองหา  n( )  ซ่ึงมีวิธีการดงันี้ BA∩

ขั้นแรก หา n( ) BA∪

เนื่องจาก  นักเรียนที่สํารวจมทีั้งหมด 40 คน ดังนั้น 
                  n( ) + n( ) = 40 BA∪ )BA( ′∪

แต              n( ) = n()BA( ′∪ BA ′∩′ ) = 7 
ดังนั้น         n( )  =  BA∪ 33740 =−
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ขั้นตอไป  หา n( )  จากความสัมพันธ BA∩

                  )BA(n)B(n)A(n)BA(n ∩−+=∪  
จะได                33     =   20    +  19   )BA(n ∩−  
และ             6 =∩ )BA(n

ดังนั้น มีนกัเรยีนที่วายน้ําไดทั้งทากบและทาผีเสื้อ  6 คน 
 
14. 137137 −−+ มีคาเทากับขอใดตอไปนี ้

            1.  
3
13                       2.  

2
3                           3.   

2
5                           4. 2  

เฉลย   4 
วิธีท่ี 1   ให y13-7  ,x137 ==+  จะได 61349xy =−=  ดังนั้น   
                                212137137xy2yx)yx( 222 =−−++=−+=−  
และจะได        x – y = 2   
วิธีท่ี 2    สังเกตวา 

              
2

)113(
2

)113(137137
22 −

−
+

=−−+  

                                                    = ( )113113
2

1
+−+  

                                                    = 
2

2  

                                                    = 2  
 
15. จากรูป  สมการของเสนตรง RQ คือ     y = 2x – 1  ถา QP ขนานกับแกน x  
      และพิกดัของจุด P คือ (8, 4)  แลว ระยะทางระหวาง P และ Q  เทากับเทาใด 

 
1.    4               2.  4.5  3.   5  4.   5.5 

เฉลย   4 
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        QP ตัดกบัเสนตรง y = 2x – 1 ที่จุด Q ซ่ึงพิกัด y คือ y = 4 และพิกดั x คือ x = 2.5 หาไดจากการ
แกสมการ 4 = 2x –1  ดังนั้น  ระยะทางระหวาง P และ Q เทากับ |8 – 2.5| = 5.5 
 
16. สําหรับจุด (x, y) ใดๆ บนเสนตรง 4y + 3x = 12  คาต่ําสุดของ   เทากับเทาใด 22 yx +

                1.  
25

144                       2.  9                          3.   16                        4. 
25
81  

เฉลย   1. 
สําหรับจุด (x, y) ที่อยูบนเสนตรง 4y + 3x = 12     สังเกตวา 22 yxd +=  คือ ระยะทางระหวาง
จุด  (x, y) กับจุดกําเนิด  และดังนัน้  มีคาต่ําสุด เมื่อ  d  เทากับระยะตั้งฉากจากจดุ
กําเนิดถึงเสนตรง 4y + 3x = 12   

222 yxd +=

  
5

12

34

12)0(3)0(4
d

22
=

+

−+
=   

                              
และจะได               

25
144d 2 =  

ดังนั้น สําหรับ (x, y) ที่อยูบนเสนตรง 4y + 3x = 12  คาต่ําสุดของ  เทากับ 22 yx +
25
144  

 
17. จุด S และ T อยูบนดาน PQ และ PR ของรูปสามเหลี่ยมดานเทา  PQR  ตามลําดับโดยที่ ST = 

TR และ ST ตั้งฉากกับ PQ  ถา QR = 1 แลว ST ยาวเทาใด 
            1.  

2
1                       2.  32 −               3.   332 −            4. )32(2 −   

เฉลย   3 

 
 

ให  ST = TR = x  จะได  PT = 1 – x และเนื่องจาก   จาก o60SP̂T = PST∆ จะไดวา 

              
2
360sin

x1
x

==
−

o ,  

                      x33x2 −= , 
                    3)32(x =+ , 
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 ดังนั้น       332 −=
−

−

+
=

+
=

32
32

32
3

32
3x  

 
 
18. กลองใบหนึ่งบรรจุเหรียญบาท 4 อันเปนเหรียญปกติ 3 อันและเปนเหรียญที่มีหัวสองดาน 1 

อัน ชลชาหยิบเหรียญจากกลองโดยสุม 1 อันแลวโยนเหรยีญอันนั้น ความนาจะเปนทีเ่หรียญ
จะหงายดานหวัเทากับเทาใด 

           1.  
8
3                       2.  

2
1                           3.   

7
4                         4. 

8
5  

เฉลย   4. 
วิธีท่ี 1  
มีผลลัพธ 8 ผลลัพธซ่ึงแตละผลลัพธมีความเปนไปไดเทากัน ไดแก 

1 หยิบไดเหรียญปกติอันที่หนึ่ง เหรียญหงายดานหัว 
2 หยิบไดเหรียญปกติอันที่หนึ่ง เหรียญหงายดานกอย 
3 หยิบไดเหรียญปกติอันที่สอง เหรียญหงายดานหัว 
4 หยิบไดเหรียญปกติอันที่สอง เหรียญหงายดานกอย 
5 หยบิไดเหรียญปกติอันที่สาม เหรียญหงายดานหวั 
6 หยิบไดเหรียญปกติอันที่สาม เหรียญหงายดานกอย 
7 หยิบไดเหรียญที่มีหัวสองดาน เหรียญหงายดานหัว(ดานที่ 1) 
8 หยิบไดเหรียญที่มีหัวสองดาน เหรียญหงายดานหัว(ดานที่ 2) 

จะเห็นไดวาในผลลัพธทั้ง 8 ที่มีโอกาสเกิดขึ้นเทากนั มี 5 ผลลัพธที่เหรียญหงายดานหัว ดังนั้น  
ความนาจะเปนที่เหรียญจะหงายดานหวัเทากับ 

8
5  

วิธีท่ี 2   
มีโอกาส 

4
3 ที่นภสัจะหยิบไดเหรียญปกติและในกรณีนี้มีโอกาสที่เหรียญจะหงายดานหัว 

2
1   และมี

โอกาส 
4
1 ที่จะหยิบไดเหรียญทีม่ีหัวสองดานและในกรณนีีค้วามนาจะเปนที่เหรียญจะหงายดานหวั

เทากับ 1 ดังนั้น ความนาจะเปนที่ตองการหาคือ 
                          ( )

8
5=+=×⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛+⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛×⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛

4
1

8
31

4
1

2
1

4
3  

 
19. กราฟของ    มีเสนตรง 2kxx3)x(f 2 +−=

2
1x = เปนแกนสมมาตร    คาต่ําสุดของ f(x) 

เทากับเทาใด 
           1.  

2
1                       2.  

2
15                           3.   

4
1

−                         4. 
4
5  
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เฉลย   4. 
สมการของแกนสมมาตรคือ 
                        

2
1

)3(2
)k(

a2
bx =

−−
=

−
=  

จะไดวา           k  = 3 
และ   2x3x3)x(f 2 +−=

คาต่ําสุดของ f(x) เกิดขึ้น เมือ่ x = 
2
1  

คาต่ําสุดของ f(x) =
4
5

=−=+−=+⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×−⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

4
322

2
3

4
32

2
13

2
13

2

 

 
20. ขอใดตอไปนีค้ือผลบวกของคําตอบที่แตกตางกันของสมการ 
                 1x2x3x 2 +=++  
           1. – 4                    2.  4                          3.   0                          4. –1   
เฉลย   1. 
แยกพิจารณาเปน 2 กรณ ี
กรณีท่ี 1 เมื่อ  หรือ   01x ≥+ 1x −≥

                        1x1x +=+  
และจะได         1x2x3x 2 +=++

                     01x2x 2 =++

                           0)1x( 2 =+

และจะได                      1x −=

กรณีท่ี 2 เมื่อ 01x <+  หรือ  1x −<

                              1x1x −−=+  
และ               1x2x3x 2 −−=++

                     03x4x 2 =++

                  0)1x)(3x( =++

และจะได                         (สังเกตวา 3x −= )1x −<  
 ดังนั้น คําตอบที่ตางกันคือ –3, –1 และมีผลบวกเทากับ – 4  
 
21. ถา และ x10)x(f = x5))x(g(f −= แลว  ))1(f(g − มีคาเทากับเทาใด 
            1. – 5                    2.  2                          3.   5                          4. 10   
เฉลย   3. 
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จาก    และ   x10)x(f = x5))x(g(f −=   จะได 
                  x5)x(g10))x(g(f −==  
ดังนั้น            

2
x)x(g −=  

และจะได       5=−
−=

−
−=−

2
)1(10

2
)1(f))1(f(g  

 
22. ศูนยบริการดแูลเด็กแหงหนึ่งนําขอมูลเกี่ยวกับน้ําหนักและสวนสูงของเด็กในความดแูล 32 คน

มาวิเคราะห พบวามีคาเฉลี่ยเลขคณิตและความแปรปรวนดังนี ้
 น้ําหนกั(กิโลกรัม) สวนสูง(เซ็นตเิมตร) 
คาเฉลี่ยเลขคณิต 40 150 
ความแปรปรวน 25 64 

 ขอใดตอไปนี้เปนการเปรียบเทียบที่ถูกตองสําหรับความแตตางกันของน้าํหนักและสวนสูง 
1. น้ําหนกัของเดก็ๆมีความผันแปรนอยกวาสวนสงู 
2. น้ําหนกัของเดก็ๆมีความผันแปรมากกวาสวนสูง 
3. น้ําหนกัของเดก็ๆมีความผันแปรเทาๆกันกบัสวนสูง 
4. เปรียบเทียบความผันแปรระหวางขอมูลทีม่ีหนวยการวัดที่ตางกันไมได 

เฉลย  2. 
ปญหาขอนี้เปนเรื่องของการเปรียบเทียบการกระจายหรอืความผันแปรของคาของตัวแปร 
“น้ําหนัก” กับตัวแปร “สวนสูง”   เนื่องจากคากลาง(ในที่นี้คือคาเฉลี่ยเลขคณิต)ของตัวแปรทั้งสอง
แตกตางกนัมาก (40 กับ 150)  การเปรียบเทยีบความผันแปรตองใชมาตรวัดการกระจายสัมพัทธ ใน
ที่นี้ควรใชสัมประสิทธิ์ของการแปรผัน เพราะเราทราบสวนเบี่ยงเบนมาตรฐานและคาเฉลี่ยเลขคณิต 
       %100

x
sCV ×=  

   CV (น้ําหนัก)  %100
40
25

×=  

               %5.12%100
40
5

=×=  

   CV (สวนสูง)  %100
150

64
×=  

               %3.5%100
150

8
≈×=  

เนื่องจาก  CV (น้ําหนกั) > CV (สวนสูง)  ดังนั้น น้ําหนักของเด็กๆมีความผันแปรมากกวาสวนสูง 
 
23. ในการแขงขนัตอจิ๊กซอวคัดตัวนักกฬีาเขาคายฝกซอมกอนที่จะคัดเลือกใหเหลือ 3 คนเปน

ตัวแทนของประเทศไทย  มผูีสมัครทั้งหมด 698 คน  ใหทุกคนตอจิ๊กซอวที่ออกแบบพิเศษ
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สําหรับแขงขัน ปรากฏวาความเร็วเฉลีย่เทากับ  12.4  นาที และสัมประสิทธิ์การแปรผันเทากับ 
15%   คณะกรรมการการแขงขันตัดสินใหผูสมัครที่ทําเวลาไดดีกวาหรือเทากับคามาตรฐาน 

 ผานการคัดเลือก ผูสมัครที่ผานการคัดเลือกตองตอจิ๊กซอวเสร็จโดยใชเวลาไมเกนิกีน่าที 5.1−

1.   8.68  นาที 2.   9.61 นาที 3.  10.54 นาที 4.  15.19  นาที 
เฉลย  2. 
ขั้นแรกหา สวนเบี่ยงเบนมาตรฐาน    
จาก  4.12x =   และ %15%100

x
sCV =×=    

จะได   86.14.1215.04.12%15s =×=×=  
ให x แทนเวลาที่ใชตอจิ๊กซอวจนเสร็จซึ่งคดิเปนคามาตรฐานได 5.1−   นั่นคอื 
  5.1

86.1
4.12x

−=
−  

  61.9)86.1(5.14.12x =−=  
ดังนั้น ผูสมัครที่ผานการคัดเลือกตองตอจิ๊กซอวเสร็จโดยใชเวลาไมเกนิ 9.61 นาท ี
 
24. ขอใดตอไปนีถู้ก 

1.   สามารถหาคาเฉลี่ยเลขคณิตจากตารางแจกแจงความถี่ไดเสมอ 
2.   สามารถหามัธยฐานจากขอมูลลูกคาจําแนกตามอาชพี 
3.   มัธยฐานคอืคากลางที่เหมาะสมสําหรับขอมูลเชิงปริมาณที่มีคาบางคามากหรือนอย 
  ผิดปกต ิ
5. สามารถหาฐานนิยมไดจากเสนโคงความถี่สะสม 

เฉลย  3. 
ขอ 1. ผิด  เพราะวา ไมสามารถหาคาเฉลี่ยเลขคณิตจากตารางแจกแจงความถี่ที่มีอันตรภาคชั้นเปด 
เชน “มากกวา 66” เพราะไมสามารถหาจุดกึ่งกลางของอันตรภาคชั้นเปดซึ่งจําเปนสําหรับการ
คํานวณคาเฉลี่ยเลขคณิต 
ขอ 2. ผิด เพราะวาขอมูลที่หามัธยฐานไดตองสามารถเรียงอันดับได  ในที่นี้ “อาชีพ” เรียงอันดับ
ไมได 
ขอ 3. ถูก  คามากหรือนอยผิดปกติของขอมูลมีผลกระทบตอคาเฉลี่ยเลขคณิตมากแตไมมีผลกระทบ
ตอมัธยฐาน  คาเฉลี่ยเลขคณติจึงไมเหมาะสมที่จะใชเปนคากลางของขอมูล มัธยฐานเหมาะสมกวา 
ขอ 4. ผิด ฐานนิยมของขอมลูเชิงปริมาณหาจากเสนโคงความถี่ได แตหาจากเสนโคงความถี่สะสม
ไมได  คากลางที่หาจากเสนโคงความถี่สะสมไดคือมัธยฐาน 
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25. เลือกจํานวนๆหนึ่งจากเซต {1, 2, 3, … , 10} โดยสุมเพื่อใชแทน a ในสมการ 
 ความนาจะเปนที่สมการจะไมมีคําตอบที่เปนจํานวนจริง เทากับเทาใด 02x5ax 2 =−+

1. 
10
3   2.  

10
4   3.  

10
5   4.  0 

เฉลย  4. 
สมการ  มีคําตอบที่เปนจํานวนจริง ถา 02x5ax 2 =−+

   0)2(a452 ≥−−

  0a825 ≥+  
  

8
25a −≥  

แตละจํานวนในเซต  {1, 2, 3, … , 10} มีคามากกวา 
8
25

−   เมื่อใชแทน a ในสมการที่กําหนดให จะ
ไดสมการที่มคีําตอบเปนจํานวนจริงเสมอ ดังนั้น  ความนาจะเปนที่จะสุมไดจํานวนซึ่งเมื่อแทน a 
ในสมการแลวไดสมการที่ไมมีคําตอบที่เปนจํานวนจริง เทากับ 0 
 
26. หลอดไฟฟา 3 ยี่หอมีอายกุารใชงานเฉลี่ยและความแปรปรวนดังนี ้
                                      

ยี่หอ คาเฉลี่ยเลขคณิต
(ช่ัวโมง) 

ความแปรปรวน
[(ช่ัวโมง)2] 

A 9999 4000 
B 10000 6400 
C 9998 2500 

          
        ถาคุณภาพการสองสวางของหลอดไฟฟาทั้ง 3 ยี่หอไดมาตรฐานเทาเทียมกนั แลวหลอดไฟฟา

ยี่หอใดตอไปนี้ดีที่สุด 
            1.  A             2.  B              3.  C                4. ทั้ง 3 ยี่หอดีเทาๆกัน  
เฉลย    3. 
สังเกตวาอายกุารใชงานของหลอดไฟฟาแตละยี่หอแทบจะไมแตกตางกัน  แตความแปรปรวนของ
อายุการใชงานของยี่หอ C ต่ํากวาอีก 2 ยี่หอมาก  หมายความวา หลอดไฟฟายีห่อ C แตละหลอดมี
อายุการใชงานตางกันนอยกวาอีก 2 ยี่หอ หรือกลาวอีกอยางหนึ่ง เรามั่นใจวาหลอดไฟฟายี่หอ C แต
ละหลอดมีอายุการใชงานใกลเคียง 10000 ช่ัวโมงมากกวาอีก 2 ยี่หอ  ดังนั้น หลอดไฟฟายีห่อ C จงึ
ดีที่สุด 
27. ให S แทนผลบวกของจํานวนเต็มบวกที่มสีองหลักทุกจาํนวนซึ่งมีเศษเหลือเปน 1 เมื่อหารดวย 

4 จํานวนในขอใดตอไปนี ้หาร S ไดลงตัว 
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1. 3             2.  6              3.  8                4.   10 
เฉลย    4. 
จํานวนเต็มบวกสองหลักที่มเีศษเหลือเปน 1 เมื่อหารดวย 4 สามารถเขียนไดในรูปแบบ  4n + 1,  n = 
3, 4 , 5, …, 24 
ซ่ึงมีผลบวกเทากับ 
               ∑∑∑

===
+=+=

24

3n

24

3n

24

3n
1n4)1n4(S

เนื่องจาก  300
2

2524)24...321(n
24

1n
=

×
=++++=∑

=
 

และ           (22 จํานวน) = 22 1...1111
24

3n
++++=∑

=

ดังนั้น      2973300)24...3(n
24

3n
=−=++=∑

=

และ        121022)297(4S =+=  
จะเห็นไดชัดเจนวา    S   หารดวย 10 ลงตัว แตหารดวย 3, 6, และ 8 ไมลงตัว 
28. คําตอบของสมการ    ที่เปนจํานวนเต็มมีกีจ่ํานวน 5x4x7x 2793 +++ =⋅

            1. 1             2.  2              3.  3                4.   มากมายนับไมถวน 
เฉลย     4 
             5x4x7x 2793 +++ =⋅

5x34x27x )3()3(3 +++ =⋅  
15x38x27x 333 +++ =⋅  

15x315x3 33 ++ = ซ่ึงเปนจริงสําหรับทุกคาของ x 
ดังนั้น คําตอบที่เปนจํานวนเต็มของสมการที่กําหนดใหจงึมีมากมายนับไมถวน 
 
29.  ให  A = { a, b, c }  แลวจํานวนฟงกชัน f  จาก A ไป A ซ่ึง x))x(f(f = สําหรับทุกคาของ x 

ใน A  มีทั้งหมดกี่ฟงกชัน 
            1. 1             2.  3              3.  4                4.   6 
เฉลย     3. 
เราตองการสรางฟงกชัน f  จาก A ไป A ซ่ึง h(x) = x))x(f(f = สําหรับทุกคาของ x ใน A = { a, b, 
c }นั่นคือ 
                      )}c ,c(  ),b ,b(  ),a ,a{(h =

ฟงกชัน f   ที่มีสมบัติดังกลาวไดแก 
                    )}c ,c(  ),b ,b(  ),a ,a{(f1 =  
                    )}b ,c(  ),c ,b(  ),a ,a{(f2 =  
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                    )}c ,c(  ),a ,b(  ),b ,a{(f3 =  
                    )}a ,c(  ),b ,b(  ),c ,a{(f4 =  
ซ่ึงมีทั้งหมด 4 ฟงกชัน 
 
30.  ในรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ที่มี  เปนมมุฉาก ถา AB = 4  และ  

และ   
AĈB α=CÂB

 ,ACDE  ,ABCD ⊥⊥ ABEF ⊥  แลว EF มีความยาวเทากับขอใดตอไปนี้ 

             1)        2)        3)          4)  α4sin4 α⋅α cossin4 3 α⋅α 22 cossin4 α⋅α 3cossin4

เฉลย     4 
จากรูป จะไดวา   
ใน   จะได   α=∆ FÊD   ,EFD α= cosDEEF  
ใน   จะได  α=∆ CD̂E   ,EDC α= cosDCDE และจะได 
                           α=αα=α= 2cosDCcos)cosDC(cosDEEF

ใน   จะได  α=∆ BĈD   ,CDB α= cosBCDC และจะได 
                           α=αα=α= 322 cosBCcos)cosBC(cosDCEF

ใน   จะได  α=∆ CÂB   ,ABC α=α= sin4sinABBC และจะได 
                           αα=α= 33 cossin4cosBCEF

 
31. เสนตรง A มีสมการเปน x3y =   เสนตรง B ขนานกับเสนตรง A และผานจุด (1,0)  เสนตรง 

C ขนานกับเสนตรง A และผานจุด (0,1)  เสนตรง B และ C หางกันเทากับเทาใด 
1. 3              2.  

2
13 +               3.  

3
34                 4.   2  

เฉลย     2 
ขั้นท่ี 1  หาสมการของเสนตรง B 
              เสนตรง A มีความชัน m = 3  
              เสนตรง B ขนานกบัเสนตรง A จะไดวาเสนตรง B มีความชัน m = 3  
              เสนตรง B มีความชนั m = 3 และผานจุด (1,0)  และมีสมการเปน 
                                     )xx(myy 11 −=−
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                                                3x3)1x(3y −=−=  
              หรือ         03yx3 =−−  
ขั้นท่ี 2  หาระยะหางระหวางเสนตรง B และเสนตรง C 
              ให  d = ระยะหางระหวางเสนตรง B และเสนตรง C 
                        =  ระยะหางระหวางจุด (0,1) และเสนตรง B 

                        =  
22 )1()3(

31)0(3

−+

−−  

                        =  
2

31+  
32. ขอใดตอไปนี ้อธิบายคําตอบที่เปนจํานวนจริงของสมการ  xx54 −=− ไดอยางถูกตอง 

1. มี 2 คําตอบ เปนจํานวนบวก 1 คาและจํานวนลบอีก 1 คา 
2. มี 1 คําตอบ เปนจํานวนลบ  
3. มี 2 คําตอบ เปนจํานวนลบทัง้คู 
4. ไมมี คําตอบ 

เฉลย     4. 
เนื่องจาก  คาสัมบูรณของจํานวนใดๆมากกวาหรือเทากบั 0 เสมอ  
ดังนั้น    0x54x ≥−=− หรือ 0x ≤  
เมื่อ    จะได  0x ≤

0x5 ≥− และ  0x54 ≥−

และจะได   x54x54 −=−  
นั่นคือ  เมื่อ ,   0x ≤ x54x54 −=−  

xx54 −=−  
0x44 =−  

1x =  
ซ่ึงเปนไปไมได เพราะวา   ดังนั้นสมการทีก่ําหนดใหไมมีคําตอบ 0x ≤

 
33. หนังสือเลมหนึ่งมี n หนาตั้งแตหนา 1 ถึงหนา n    เลขโดด 1 ในเลขหนาของหนังสือเลมนี้มี

ทั้งหมด  213 ตัว  จํานวนหนา n ของหนังสือเลมนี้คือขอใดตอไปนี ้
            1. 517             2.  518              3.  519≤ n≤ 520                4.   521≤ n≤ 530 
เฉลย     4.      
เลขหนาตั้งแตหนา 1 ถึง 9 มีเลขโดด 1 ปรากฏอยู 1 ตัว      
ตั้งแตหนา 10 ถึง 99 มีเลขโดด 1 ปรากฏอยู 19 ตัว   
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(ในจํานวนนับ 10 ถึง 99  จํานวนที่มีเลขโดดในหลักหนวยเปน 1 มี 10 จํานวน  จํานวนที่มีเลขโดด
ในหลักสิบเปน 1 มี 9 จํานวน   จํานวนที่มเีลขโดดในหลกัหนวยและหลักสิบเปน 1 ทั้งคูมี 1 จํานวน  
ดังนั้น  จํานวนนับ 10 ถึง 99  ที่มีเลขโดด 1 ปรากฏอยู มี  10 + 9 - 1 = 18 จํานวน แตมีจํานวนหนึ่ง 
คือ 11 ที่มีเลขโดด 1 สองตัว ดังนั้น จํานวนนับ 1 ถึง 99  มีเลขโดด 1 ปรากฏอยู 18 + 1 =19 ตัว ) 
ตั้งแตหนา 100 ถึง 499 มีเลขโดด 1 ปรากฏอยูทั้งหมด  180  ตัว  
(ในจํานวนนับตั้งแต 100 ถึง 499  จํานวนทีไ่มมี 1  เปนเลขโดด มี  243993 =×× จํานวนจาก 
400 จํานวน  ดังนั้นจํานวนทีม่ีเลขโดด 1 อยางนอย 1 ตัวมี 157 จํานวน  ใน157 จํานวนนี ้มี 1 
จํานวนที่มีเลขโดด 1 สามตัวคือ 111 มี  21 จํานวนที่มีเลขโดด 1 สองตัว  (จํานวนในรปูแบบ 11X, 
1X1,  และ X11 เมื่อ ซ่ึงมี  9 + 9 + 3 = 21 จาํนวน)  ดังนั้น จํานวนนับ 100 ถึง 499 มีเลขโดด 
1 ทั้งหมด  157+2+21 = 180 ตัว)   

1x ≠

ตั้งแตหนา 500 ถึง 530 มีเลขโดด 1 ปรากฏอยูทั้งหมด  13  ตัว  
(ในจํานวนนับ 500 ถึง 530  จํานวนที่ม ี1  เปนเลขโดด อยูในรูปแบบ 511, 51X(เมื่อ ) และ 
5X1 (เมื่อ X = 0 หรือ 2)  ซ่ึงมี 1 + 9 + 2 = 12 จํานวน แตมีอยูจํานวนหนึ่งที่มีเลขโดด 1 สองตัวคือ 
511 ดังนั้น จํานวนนับตั้งแต 500 ถึง 530  มีเลขโดด 1 ทั้งหมด  12 + 1 = 13 ตัว) 

1X ≠

สรุปวา  จํานวนตั้งแต 1 ถึง 530 มีเลขโดด 1 อยูทั้งหมด  1+ 19 + 180 + 13 = 213 ตัว  สังเกตวา 
จํานวนนับตั้งแต 522 ถึง 530 ไมมีเลขโดด 1 ปรากฏอยูบนเลขหนาเลย ดังนั้น หนงัสอืเลมนี้มี
จํานวนหนาไดตั้งแต 521 หนาถึง 530 หนา 
 
34. ให   ขอใดตอไปนี ้อธิบายคําตอบที่เปนจํานวนจริงของสมการ  

ไดอยางถูกตอง  
0a2b >> 0abxax 2 =++

1. มี 2 คําตอบ เปนอินเวอรสการบวกของกันและกัน 
2. มี 2 คําตอบ เปนอินเวอรสการคูณของกันและกัน 
3. มี 2 คําตอบ เปนจํานวนที่มีเครื่องหมายตางกันและคาสัมบูรณตางกัน 
4. ไมมีคําตอบ 

เฉลย     2. 
คําตอบของสมการ คือ 0abxax 2 =++

                               
a2

a4bbx
22 −±−

=  
ถา     จะได   หรือ  ดังนั้น สมการมี 2 คําตอบคือ 0a2b >> 22 a4b > 0a4b 22 >−

                       
a2

a4bbx
22

1
−+−

=   และ 
a2

a4bbx
22

2
−−−

=  
สังเกตวา คําตอบทั้งสองไมจําเปนตองเปนจํานวนตรงขามและไมจําเปนตองมีเครื่องหมายตางกัน 
แตเปนอินเวอรสการคูณของกันและกัน เพราะวา 
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                      1
a4

 a4b)b(
xx 2

2222

21 =
⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛ −−−

=  

สรุปวา  สมการมี 2 คําตอบ เปนอินเวอรสการคูณของกนัและกนั 
 
35. ให  M(x1,y1), N(x2,y2) และ P(x3,y3)  เปนจดุ 3 จุดในระนาบเดียวกัน  A ,  B และ C เปนจุดอีก 

3 จุดในระนาบเดียวกันนี ้ โดยที ่M, N และ P เปนจุดกึ่งกลางของ AB,  BC และ  CA 
ตามลําดับ  พิกดั x ของจุด C คือขอใดตอไปนี้ 

            1) x1 + x2 + x3             2)  x1 + x2 - x3             3) x2 +  x3 -  x1                  4)   x3 - x1 - x2

เฉลย     3)  
ให  A, B, C มีพิกัด  (xa,ya), (xb,yb),  (xc,yc)   ตามลําดับ 
เนื่องจาก จุด M(x1,y1) เปนจุดกึ่งกลางของ AB จะได 
                     

2
xxx ba

1
+

=    
 หรือ                        …(1) ba1 xxx2 +=

ทํานองเดียวกนั  จุด N(x2,y2) เปนจดุกึ่งกลางของ BC จะได 
                                …(2) cb2 xxx2 +=

จุด P(x3,y3)  เปนจุดกึ่งกลางของ CA จะได 
                                …(3) ac3 xxx2 +=

(2) + (3) - (1)  จะได 
                       c132 x2)xxx(2 =−+

ดังนั้น             132 xxx −+=cx
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